66 Fiedler, iiber die Symmetrie.

sJournal de Mathém.« 2, sér. t. XIX. p. 113—156) hervor-
gehoben, dass die glanzende Idee der Krimmungslinien
und ihrer entwickelbaren Normalenflichen weit davon ent-
fernt ist, die Schwierigkeiten des Gewdlbesteinschnittes
m erledigen, ja dass sie nicht einmal den statischen
Bedingungen entspricht, welchen dieselben unterliegen.
Alle Praxis hat eben etwas von der Complication der
Natur; eine Menge von Bedingungen fordern mehr oder
weniger gebieterisch Frfiillung und es ist oft genug un-
mbglich, allen zugleich zu geniigen. Das Gebiet der dar-
stellenden Geometrie an der Hochschule ist die Cultur und
Durchbildung der Raumanschauung und sie dient der Praxis
um so besser, jo mehr sie sich auf diess Gebiet beschranks
und je grindlicher und tiefer sie dasselbe behandelt.

Ueher diejenige Minimalfliche, welche die Neil'sche
Parabel zur ebenen geodiitischen Linie hat.
Von
Dr. Lebrecht Elenmneberg.

Auf Seite 63 meiner Dissertation (»Ueber solche Mi-
nimalfiichen, welche eine vorgeschriebene ebene Curve zur
geodatischen Linie haben«; Zirich 1875) ist gezeigh wor-
den, dass anf der Ossian Bonnet’schen Biegnngsfliche
der Minimalfiiche, welche die Neil’sche Parabel zur ebenen
geodatischen Linie hat, eine Astroide als ebene geodiitische
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Linie vorkommt. Die Gleichungen der ersteren Fliche
hat Herr Dr.-Herzog*) in der Form angegeben:

U= —z‘fg(xisﬂ =
V=f(1+s2)
N

Hieraus folgen fiir die Minimalfiiche, welche die
Neil'sche Parabel zur ebenen geoditischen Linie hat, die

(#leichungen:
~3 s1 —g2
U:/(l—sws—f — ds
’ 2
V= §<1+s2)ds—fsi% as, (1)
1 1
) s 92
VV:/sts—/ = ds
1 1
oder

o |

f(l-—s vas— [0 — &) ds |

1

V:fz’s(l—l-s?)ds—l- T4 ds |

W———f2sds—l—/23cls

*) yBestimmung einiger speziellen Minimalflichen“ pag. 217
- bis 274 in dem XX. Jahrgange dieser Zeitschrift.
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Bezeichnet man daher mit x;, v, 2, wnd xy, vy, 2
die Coordinaten von solchen Punkten der von Herrn
Enneper untersuchten Minimalfliche 9. Ordunung, welche
zn Punkten s und % der Ebene s gehoren, so sind

=2 — %y, Y=Y T Yo, 2= + 2
die Coordinaten der Minimalfiiche, welche die Neil'sche
Parabel zur ebenen geoditischen Linie hat. Der ndmliche
Zusammenhang besteht nattirlich zwischen den Biegungen
dieser beiden Flichen.

Aus den Gleichungen (1.) erhdlt man vermittelst dex
Substitutionen s = g e ‘e undo — @ "= rfiir die Coordi-
naten der Fliche die Ausdriicke:

x =7 [cosq)——f(ﬂq— 8) cos 8q)] )
Y= —7'[sinq)—|— —(r*+3)sin 3 g ] , (2.)
2 = (r? -4 2) cos 2 ¢.

In Folge der Relation s =g "% sind ferner
- 20c0sg __2¢sing et —1
A= Y=em o = pn @)

die Cosinus der Winkel, welche die Normale der Fliche
mit den Coordinatenaxen bildet.

In meiner Dissertation ist gesagt worden, dass man
fiir @ = const. und » = const. zwei sich orthogonal schnei-
dende Curvenschaaven dritter und sechster Ordnung auf

der Flache erhdlt. Da nun %-—— tg @ ist, so wird die

Flache langs jeder der Curven dvitter Ordnung ¢ = const.
von einem Cylinder beriihrt, dessen Erzeugende parallel
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der Ebene 2z = o sind, nnd dessen Orthogonalschnitte mit
der Ebene y = o den Winkel ¢ bilden. Die Orthogonal-
schnitte haben die Gleichung
(z—2cos2¢)® =9 cos2¢ £% wof=xcosg-|ysin g,
und sind also Neil'sche Parabeln. Die Scheitelkanten der
beriihrenden Cylinder schneiden die z-Axe in den Punkten
2 = 2 cos 2 @. Diese Punkte gehoren aber den betreffenden
Curven dritter Ordnung an. Daher ist die z-Axe eine
solche Doppelgerade der Fliche, welche aus lauter unipla-
naren Doppelpunkten besteht; die Tangentialebenen sind
jedoch nur veell fir die Strecke der z-Axe vong = -— 2
bis z = -+ 2; der tibrige Theil dor z-Axe ist isolirt.
Aus den Gleichungen (2.) und (3.) lassen sich leicht
die Ebenencoordinaten u, v, w der Fliche berechnen.

Es wird
o B8O
T 00529 7 (1?6)
P — 6 sin o ,
C cos 2¢ (1t - 6) (4.)
3
w

= T s2e (I

Hieraus erhélt man durch Elimination von » und ¢
die Gleichung:
2w (u?— %) Bu®+ 30 2w?) + 3w+ v¥)=o.

Die Minimalflache 17. Ordnung, welche die Neil'sche
Parabel zur ebenen geodétischen Linie hat, ist von der
fimften Classe.

Die homogenen Ebenencoordinaten w,, i, ,,
werden filr # = const. ganze Functionen 4. Grades von

tg %. Daher sind die geradlinigen Flichen, welche die Mi-
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nimalfliche lings der Curven 7 == const. berihren, von der
4. Classe. '

Setzt man
: i s
rsing =L peogp= "
A Pog TS T
so wird:
Uy = — 6€12 ‘lg s Uy = — S(Qi—*" QZ) Qgﬁ
Uy =—06¢q ¢, uy=( —¢) (@€ +¢+6¢).

Fir jede lineare Relation e q 4+ g9, + 9 ¢ =0
sind 1, 2y, uy, %, ganze homogene Functionen 4. Grades
von ¢ und ¢,. Man hat daher folgenden Satz:

Auf der vorliegenden Minimalfliche existiren zwei
unendliche Schaaren von Raumecurven 5. Ordnung, lings
deren die Flache von geradlinigen Fléchen 4. Classe be-
rihrt wird. Fir ¢ + g, +y ¢, = o erniedrigt sich
diese Classenzahl um 1.

Iir jeden die Minimalfliche beriihrenden Kegel 5.
Classe muss zwischen 9 4, 4, die Relation bestehen :

eq ¢ +Bq @ +y( +2¢) ¢+
(@ — (e +¢& +6¢)=o.

Diese Gleichung stellt in der Ebene @ eine Curve
dar vom 4. Grade, welche durch den Punkt g = 0,4, =0

geht, durch ¢ +4 ¢, = o und deren auf den Geraden
9, +1% g, = o gelegene unendlich benachbarte Punkte.

In Folge der in meiner Dissertation auf Seite 60 herge-
leiteten Sdtze sind die Berithrungscurven der Kegel 5.
Clagse von der 12. Ordnung.
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